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PRZYPOMNIENIE
ROZKŁAD NORMALNY – REGUŁA 3 SIGM

http://www.edustat.home.pl/com/enc.html?indeks=289

Reguła 3 sigm mówi, że w przedziałach:

+/- 1 s mieści się 68,27% obserwacji

+/- 2 s mieści się 95,45% obserwacji

+/- 3 s mieści się 99.73% obserwacji

ZADANIE 1

Zaznaczając odpowiednie pole i 

korzystając z reguły 1-sigmy oblicz 

prawdopodobieństwo, że wzrost 

w pewnej populacji 

a) przekracza 180 cm

b) zawiera się w przedziale od 170 

do 180 cm, 

jeśli rozkład wzrostu w tej 

populacji jest normalny ze średnią 

170 cm oraz odchyleniem 10 cm.

http://www.wykop.pl/ramka/1392661/przecietny-wzrost-europejczykow-infografika/
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ZADANIE 1

 Dane: rozkład normalny, średnia 170 cm, odchylenie standardowe 10.
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ROZKŁAD NORMALNY STANDARYZOWANY

https://www.mathsisfun.com/data/standard-normal-distribution.html
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

ZADANIE 1 - ROZWIĄZANIE

Zaznaczając odpowiednie pole i korzystając z reguły 1-sigmy oblicz prawdopodobieństwo, że wzrost w pewnej 

populacji 

a) przekracza 180 cm

b) zawiera się w przedziale od 170 do 180 cm, 

jeśli rozkład wzrostu w tej populacji jest normalny ze średnią 170 cm oraz odchyleniem 10 cm.
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ZADANIE 1 - ROZWIĄZANIE

𝑧 =
𝑥 − 𝜇
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180 − 170
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

𝜑 =0,5-0,34134

𝜑 =0,15866

𝜑 =15,9%

Prawdopodobieństwo, 

że średni wzrost w 

badanej populacji 

przekracza 180 cm lub 

więcej wynosi 15,9%
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ZADANIE 1 - ROZWIĄZANIE

Zaznaczając odpowiednie pole i korzystając z reguły 1-sigmy oblicz prawdopodobieństwo, że wzrost w pewnej 

populacji 

a) przekracza 180 cm

b) zawiera się w przedziale od 170 do 180 cm, 

jeśli rozkład wzrostu w tej populacji jest normalny ze średnią 170 cm oraz odchyleniem 10 cm.
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

𝜑(170 ≤ 𝑥 ≤ 180) =?

Prawdopodobieństwo, że średni wzrost w 

badanej populacji zawiera się między 170 a 180 

cm 34,1%

𝜑(0 ≤ 𝑧 ≤ 1) = 0,34134

𝜑(0 ≤ 𝑧 ≤ 1) = 34,1%
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ZADANIE 2

Zakładamy, że rozkład masy ciała mężczyzn 

jest zgodny z rozkładem normalnym o 

średniej 75 kg i odchyleniu standardowym 10 

kg. Rozpatrujemy grupę 200 losowo 

wybranych mężczyzn. Obliczyć w przybliżeniu 

ilu mężczyzn z tej grupy: 

a) ma masę ciała < 70 kg

b) ma masę ciała > 85 kg

c) ma masę ciała w przedziale [65,75]

http://www.czarnaofca.pl/?tag=waga

ZADANIE 2
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Zakładamy, że rozkład masy ciała mężczyzn jest 
zgodny z rozkładem normalnym o średniej 75 kg i 
odchyleniu standardowym 10 kg. Rozpatrujemy 
grupę 200 losowo wybranych mężczyzn. Obliczyć 
w przybliżeniu ilu mężczyzn z tej grupy: 

a) ma masę ciała < 70 kg

b) ma masę ciała > 85 kg

c) ma masę ciała w przedziale [65,75]

𝑧 =
𝑥 − 𝜇

𝜎

𝑧 =
70 − 75

10

𝑧 =
−5

10

𝑧 = −0,5

𝜑(𝑥 < 70) = 𝜑 𝑧 < −0,5
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

W grupie 200 badanych 

mężczyzn około 62 ma wagę 

poniżej 70 kg

𝜑(𝑥 < 70) = 𝜑 𝑧 < −0,5
𝜑 𝑧 < −0,5 =0,5- φ(z)

𝜑 𝑧 < −0,5 =0,5-0,19146

𝜑 𝑧 < −0,5 = 0,30854

𝜑 𝑧 < −0,5 = 30,9%

30,9% * 200= 61,8

ZADANIE 2
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Zakładamy, że rozkład masy ciała mężczyzn jest 
zgodny z rozkładem normalnym o średniej 75 kg i 
odchyleniu standardowym 10 kg. Rozpatrujemy 
grupę 200 losowo wybranych mężczyzn. Obliczyć 
w przybliżeniu ilu mężczyzn z tej grupy: 

a) ma masę ciała < 70 kg

b) ma masę ciała > 85 kg

c) ma masę ciała w przedziale [65,75]

𝑧 =
𝑥 − 𝜇

𝜎

𝑧 =
85 − 75

10

𝑧 =
10

10

𝑧 = 1

𝜑(𝑥 > 85) = 𝜑 𝑧 > 1
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

W grupie 200 badanych 

mężczyzn około 32 ma wagę 

powyżej 85 kg

𝜑(𝑥 > 85) = 𝜑 𝑧 > 1
𝜑 𝑧 > 1 =0,5- φ(z) 

𝜑 𝑧 > 1 =0,5-0,34134

𝜑 𝑧 > 1 = 0,15866

𝜑 𝑧 > 1 = 15,9%

15,9% * 200= 31,8

ZADANIE 2
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Zakładamy, że rozkład masy ciała mężczyzn jest 
zgodny z rozkładem normalnym o średniej 75 kg i 
odchyleniu standardowym 10 kg. Rozpatrujemy 
grupę 200 losowo wybranych mężczyzn. Obliczyć 
w przybliżeniu ilu mężczyzn z tej grupy: 

a) ma masę ciała < 70 kg

b) ma masę ciała > 85 kg

c) ma masę ciała w przedziale [65,75]

𝑧1 =
𝑥1 − 𝜇

𝜎

𝑧1 =
65 − 75

10

𝑧1 =
−10

10

𝑧1 = −1

𝜑(65 ≤ 𝑥 ≤ 75) = 𝜑 −1 ≤ 𝑧 ≤ 0

𝑧2 =
𝑥2 − 𝜇

𝜎

𝑧2 =
75 − 75

10

𝑧2 = 0
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TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

W grupie 200 badanych 

mężczyzn około 68 ma wagę 

powyżej między 65 a 75 kg.

𝜑(65 ≤ 𝑥 ≤ 75) = 𝜑 −1 ≤ 𝑧 ≤ 0
𝜑 −1 ≤ 𝑧 ≤ 0 = φ(z) 

𝜑 −1 ≤ 𝑧 ≤ 0 =0,34134

𝜑 −1 ≤ 𝑧 ≤ 0 = 34,1%

34,1% * 200= 68,2

ZADANIE 3

Podać w przybliżeniu ile osób z grupy liczącej 300 osób 

zdobyło na teście ilość punktów  mieszczącą się w 

przedziale  (100,115),  jeżeli wiadomo, że  zdobyte ilości 

punktów maja  rozkład normalny N(100,102).
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ZADANIE 3

Podać w przybliżeniu ile osób z grupy liczącej 300 

osób zdobyło na teście ilość punktów  mieszczącą 

się w przedziale  (100,115),  jeżeli wiadomo, że  

zdobyte ilości punktów maja  rozkład normalny 

N(100,102).

𝑧1 =
𝑥1 − 𝜇

𝜎

𝑧1 =
100 − 100

10

𝑧1 =
0

10

𝑧1 = 0

𝜑(100 < 𝑥 < 115) = 𝜑 0 < 𝑧 < 1,5

𝑧2 =
𝑥2 − 𝜇

𝜎

𝑧2 =
115 − 100

10

𝑧2 =
15

10

𝑧2 = 1,5

TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

W grupie 300 badanych osób 

około 130 uzyskało wynik z testu 

w przedziale między 100 a 115 

punktów.

𝜑 100 < 𝑥 < 115 = ?
𝜑(0 < 𝑧 < 1,5) = φ(z)

𝜑(0 < 𝑧 < 1,5) =0,43319

𝜑 0 < 𝑧 < 1,5 = 43,3%

43,3% * 300= 129,9
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ZADANIE 4

Podaj prawdopodobieństwo, że średnia 

arytmetyczna z 16 pomiarów 

a) znajdzie się w przedziale (8, 12)

b) przekracza 11,

jeśli przyjmiemy, że pomiary pochodziły z 

rozkładu normalnego o średniej 10 i odchyleniu 

4.

http://www.farmacjaija.pl/poradnik-farmaceuty/prawo/pomiar-cisnienia-krwi-w-aptece.html

PRZYPOMNIENIE

Marta Zalewska: Rozkłady prawdopodobieństwa zmiennych losowych
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ZADANIE 3

Podaj prawdopodobieństwo, że średnia 
arytmetyczna z 16 pomiarów 

a) znajdzie się w przedziale (8, 12)

b) przekracza 11,

jeśli przyjmiemy, że pomiary pochodziły z rozkładu 
normalnego o średniej 10 i odchyleniu 4.

𝑧1 =
𝑥1 − 𝜇
𝜎

√𝑛

𝑧1 =
8 − 10

4/√16

𝑧1 =
−2

1

𝑧1 = −2

𝑧2 =
𝑥2 − 𝜇
𝜎

√𝑛

𝑧2 =
12 − 10

4/√16

𝑧2 =
2

1

𝑧2 = 2
𝑧3 =

11 − 10

4/√16

𝑧3 =
1

1

𝑧3 = 1

𝑧3 =
𝑥3 − 𝜇
𝜎

√𝑛

TABLICE ROZKŁADU NORMALNEGO 

STANDARYZOWANEGO

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

2,0 0,47725 0,47778 0,47831 0,47882 0,47932 0,47982 0,48030 0,48077 0,48124 0,48169

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

a) znajdzie się w przedziale (8, 12)

𝜑 8 < 𝑥 < 12 = 𝜑 −2 < 𝑧 < 2
𝜑 −2 < 𝑧 < 2 = 2 ∗ φ(z)

𝜑 −2 < 𝑧 < 2 = 2 ∗ 0,47725

𝜑 −2 < 𝑧 < 2 = 0,9545

𝜑 −2 < 𝑧 < 2 = 95,5%

b) przekracza 11

𝜑 𝑥 > 11 = 𝜑 𝑧 > 1
𝜑 𝑧 > 0,25 = 0,5 − φ(z)

𝜑 𝑧 > 0,25 = 0,5 − 0,34134

𝜑 𝑧 > 0,25 = 0,15866

𝜑 𝑧 > 0,25 = 15,9%
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ZADANIE 5

Odczytaj kwantyle rzędu 0.90, 0.95, 0.975, 0.20 ze standardowego rozkładu 

normalnego oraz zaznacz je na odpowiednim rysunku gęstości rozkładu.

0 0,01 0,02 0,03 0,04 0,05 0,06 0,07 0,08 0,09

0,0 0,00000 0,00399 0,00798 0,01197 0,01595 0,01994 0,02392 0,02790 0,03188 0,03586

0,1 0,03983 0,04380 0,04776 0,05172 0,05567 0,05962 0,06356 0,06749 0,07142 0,07535

0,2 0,07926 0,08317 0,08706 0,09095 0,09483 0,09871 0,10257 0,10642 0,11026 0,11409

0,3 0,11791 0,12172 0,12552 0,12930 0,13307 0,13683 0,14058 0,14431 0,14803 0,15173

0,4 0,15542 0,15910 0,16276 0,16640 0,17003 0,17364 0,17724 0,18082 0,18439 0,18793

0,5 0,19146 0,19497 0,19847 0,20194 0,20540 0,20884 0,21226 0,21566 0,21904 0,22240

0,6 0,22575 0,22907 0,23237 0,23565 0,23891 0,24215 0,24537 0,24857 0,25175 0,25490

0,7 0,25804 0,26115 0,26424 0,26730 0,27035 0,27337 0,27637 0,27935 0,28230 0,28524

0,8 0,28814 0,29103 0,29389 0,29673 0,29955 0,30234 0,30511 0,30785 0,31057 0,31327

0,9 0,31594 0,31859 0,32121 0,32381 0,32639 0,32894 0,33147 0,33398 0,33646 0,33891

1,0 0,34134 0,34375 0,34614 0,34849 0,35083 0,35314 0,35543 0,35769 0,35993 0,36214

1,1 0,36433 0,36650 0,36864 0,37076 0,37286 0,37493 0,37698 0,37900 0,38100 0,38298

1,2 0,38493 0,38686 0,38877 0,39065 0,39251 0,39435 0,39617 0,39796 0,39973 0,40147

1,3 0,40320 0,40490 0,40658 0,40824 0,40988 0,41149 0,41309 0,41466 0,41621 0,41774

1,4 0,41924 0,42073 0,42220 0,42364 0,42507 0,42647 0,42785 0,42922 0,43056 0,43189

1,5 0,43319 0,43448 0,43574 0,43699 0,43822 0,43943 0,44062 0,44179 0,44295 0,44408

1,6 0,44520 0,44630 0,44738 0,44845 0,44950 0,45053 0,45154 0,45254 0,45352 0,45449

1,7 0,45543 0,45637 0,45728 0,45818 0,45907 0,45994 0,46080 0,46164 0,46246 0,46327

1,8 0,46407 0,46485 0,46562 0,46638 0,46712 0,46784 0,46856 0,46926 0,46995 0,47062

1,9 0,47128 0,47193 0,47257 0,47320 0,47381 0,47441 0,47500 0,47558 0,47615 0,47670

2,0 0,47725 0,47778 0,47831 0,47882 0,47932 0,47982 0,48030 0,48077 0,48124 0,48169

2,1 0,48214 0,48257 0,48300 0,48341 0,48382 0,48422 0,48461 0,48500 0,48537 0,48574

2,2 0,48610 0,48645 0,48679 0,48713 0,48745 0,48778 0,48809 0,48840 0,48870 0,48899

2,3 0,48928 0,48956 0,48983 0,49010 0,49036 0,49061 0,49086 0,49111 0,49134 0,49158

2,4 0,49180 0,49202 0,49224 0,49245 0,49266 0,49286 0,49305 0,49324 0,49343 0,49361

2,5 0,49379 0,49396 0,49413 0,49430 0,49446 0,49461 0,49477 0,49492 0,49506 0,49520

2,6 0,49534 0,49547 0,49560 0,49573 0,49585 0,49598 0,49609 0,49621 0,49632 0,49643

2,7 0,49653 0,49664 0,49674 0,49683 0,49693 0,49702 0,49711 0,49720 0,49728 0,49736

2,8 0,49744 0,49752 0,49760 0,49767 0,49774 0,49781 0,49788 0,49795 0,49801 0,49807

2,9 0,49813 0,49819 0,49825 0,49831 0,49836 0,49841 0,49846 0,49851 0,49856 0,49861

3,0 0,49865 0,49869 0,49874 0,49878 0,49882 0,49886 0,49889 0,49893 0,49896 0,49900

3,1 0,49903 0,49906 0,49910 0,49913 0,49916 0,49918 0,49921 0,49924 0,49926 0,49929

3,2 0,49931 0,49934 0,49936 0,49938 0,49940 0,49942 0,49944 0,49946 0,49948 0,49950

3,3 0,49952 0,49953 0,49955 0,49957 0,49958 0,49960 0,49961 0,49962 0,49964 0,49965

3,4 0,49966 0,49968 0,49969 0,49970 0,49971 0,49972 0,49973 0,49974 0,49975 0,49976

3,5 0,49977 0,49978 0,49978 0,49979 0,49980 0,49981 0,49981 0,49982 0,49983 0,49983

Powierzchnia pod krzywą rozkładu normalnego standaryzowanego. Dla wartości standardowej Z tablica 

podaje powierzchnię pod krzywą od Z=0 do podanej w kolumnie pierwszej i główce tablicy wartości Z 

kwantyle rzędu:

• 0.90 (z=1,28)

• 0.95 (z=1,64)

• 0.975 (z=1,96)

• 0.20 (z=-0,84)


